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Zad. 1 Zakładając, że znamy dystrybuantę F (x) pewnej zmiennej losowej X, wyznacz:

a) P (X ≤ b)
b) P (X ≥ b)
c) P (a ≤ X < b)

d) P (X = b)

e) P (a < X ≤ b)
f) P (a ≤ X ≤ b)

g) P (a < X < b)

Zad. 2 Dana jest funkcja prawdopodobieństwa:

xi -5 -2 0 1 3 8
pi 0.1 0.2 0.1 0.2 c 0.1

a) Wyznacz stałą c.
b) Naszkicuj funkcję rozkładu prawdopodobieństwa.
c) Wyznacz dystrybuantę i naszkicuj jej wykres.
d) Wyznacz rozkład prawdopodobieństwa zmiennej Y = 2X + 1, jej dystrybuantę i naszkicuj oba wykresy.
e) Wyznacz (korzystając z definicji funkcji prawdopodobieństwa oraz z dystrybuanty):

P (X = 1) =
P (X = 2) =

P (X < 3) =
P (X < 2) =

P (X ≥ 0) =
P (−2 ≤ X ≤ 3) =

Zad. 3 Podać rozkład zmiennej losowej (funkcję rozkładu prawdopodobieństwa) i dystrybuantę schematu Bernoullego
dla:

a) n = 3, p = 1
2 b) n = 4, p = 1

2

Naszkicuj wykresy i wyznacz P (X ≤ 2), P (1 ≤ X ≤ 2), P (X > 1).

Zad. 4 Dana jest funkcja f(x) przedstawia rozkład prawdopodobieństwa pewnej zmiennej losowej?

f(x) =

 α(x+ 1) dla −1 < x ≤ 0
−α(x− 1) dla 0 < x ≤ 1
0 dla pozostałych x

a) Dobierz wartość parametru α tak aby funkcja f(x) przedstawiała rozkład prawdopodobieństwa pewnej zmiennej
losowej X.

b) Wyznacz i naszkicuj dystrybuantę.
c) Wyznacz P (|X| > 1

2 ).

Zad. 5 Dobrać tak stałą a by funkcja

f(x) =

{
a sinx dla 0 ≤ x ≤ π
0 dla pozostałych x

była gęstością zmiennej losowej X, a następnie wyznaczyć:
a) dystrybuantę F (x)
b) prawdopodobieństwo P (X > π

3 )

Zad. 6 Wyznacz i naszkicuj dystrybuantę rozkładu

f(x) =

{
λe−

x
λ dla x ≥ 0

0 x < 0

Zad. 7 Zbadaj przebieg zmienności i naszkicuj funkcję gęstości rozkładu normalnego N(µ, σ)

f(x) =
1

σ
√
2π
e−

(x−µ)2

2σ2


